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Resumen

El estudio de la neutroálgebra se está convirtiendo en uno de los temas más importantes y de mayor 
interés para muchos investigadores de todo el mundo, donde se han definido el subgrupo 
neutrón, la neutro álgebra BL, la antialgebra, la neutro álgebra de valor único cuatripartida, el 
poligrupo neutrosofico de valor único y otros. Por ello, el objetivo de este trabajo es utilizar las nociones 
de conjunto neutrosofista de valor único cuatripartido, poligrupo y conjunto neutrosofista de valor único 
para definir el concepto de poligrupo neutrosofista de valor único cuatripartido. Además, 
mostramos algunas de sus propiedades y demostramos la relación entre los conjuntos de nivel de 
los poligrupos neutrosofistas de valor único cuatripartidos y los subpoligrupos.
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1. Introducción

La neutrosofía es una nueva rama de la filosofía introducida por (Smarandache, 2002) que ha 
despertado un gran interés entre los investigadores que estudian diferentes temas (ciencia 
aplicada o pura) y que estudia el origen, la naturaleza y el alcance de las neutralidades, así 
como sus interacciones con diferentes espectros ideacionales: (B) es una idea, proposición, 
teoría, evento, concepto o entidad; anti (B) es lo contrario de (B); y (neut-B) significa ni (B) ni anti 
(B), es decir, la neutralidad entre los dos extremos (Bal et al., 2018).

Se han escrito muchos artículos para muchos investigadores relacionados con la 
neutroálgebra. Una neutroálgebra es una álgebra que tiene al menos una neutrooperación 
o un neutroaxioma (axioma que es verdadero para algunos elementos, indeterminado para 
otros elementos y falso para los demás elementos) (Smarandache, 2020).Con el fin de diseñar 
una herramienta práctica para la inferencia, Belnap (1977) introdujo la noción de lógica de 
cuatro valores. En su trabajo, correspondientes a una determinada información, consideró 
cuatro posibilidades, a saber: T: verdadero, F: falso, ninguno: ni verdadero ni falso, y ambos: 
verdadero y falso. Simbolizó estos cuatro valores de verdad como {T, F, ambos, ninguno}. Para 
más nociones derivadas de este artículo, remitimos al lector a (Das, et al., 2021; Mohanasundari 
y Mohana, 2020).

En este trabajo, desarrollamos la noción de poligrupo neutrosofónico de un solo valor 
cuatripartido, que es una extensión del artículo presentado por (Al-Tahan, 2020). Además, 
mostramos algunas propiedades del poligrupo neutrosofónico de un solo valor cuatripartido.

2. Preliminares:

En esta sección, recordamos algunos conceptos bien conocidos que nos interesan para el 
desarrollo de este trabajo.

Definición 2.1. Sea Y un espacio de puntos (objetos), con un elemento genérico en Y 
denotado por y. Un conjunto neutrosofista cuatripartido B en Y se caracteriza por una función 
de pertenencia a la verdad TB , una función de pertenencia a la contradicción CB, una función 
de pertenencia a la ignorancia IB y una función de pertenencia a la falsedad FB . T(B) (y), C(B) (y)
(,) I(B) (y) y F(B) (y) son subconjuntos reales estándar o no estándar de
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]0−, 1+[. No hay restricción en la suma de TB (y), CB (y), IB (y) y FB (y), por lo que 0-≤𝑠𝑢𝑝 TB 
(y)+𝑠𝑢𝑝 CB (y)

+𝑠𝑢𝑝 I(B) (y)+𝑠𝑢𝑝 F(B) (y) ≤4+ (Chatterjee et al., 2016).

Ejemplo 2.2. Consideremos que Y = {w, y, z}, donde w es conocimiento, x es conocimiento 
erróneo, y es más o menos conocimiento y z es mal conocimiento. Los valores de w, x, y y z 
están en [0,1]. Se obtienen del cuestionario sobre cultura general, y su opción podría ser un 
grado de «buen conocimiento», un grado de contradicción, un grado de ignorancia o un grado 
de «mal conocimiento». B es un conjunto neutrosofónico de valor único y cuatripartido de Y 
definido por

Y D es un conjunto neutrosofónico de valor único y cuatripartido de Y definido por 
D=&lt;0,4,0,3,0,1,0,8&gt;/w +&lt;0,5,0,3,0,6,0,1&gt;/x+&lt;0,9,01,0,5,0,3&gt;/y+ &lt;0,3, 
0,1,0,8,0,5&gt;/z

Definición 2.3. Sea Y un espacio de puntos (objetos), con un elemento genérico de Y denotado 
por y. Un conjunto neutrosofónico de valor único cuatripartido (QSVNS) B en Y se caracteriza 
por TB, C(B),IBy FB. Para cada punto y en Y, y T(B) ,C(B,) I(B) ,F(B)∈ e [0,1] (Chatterjee et al., 2016).

Definición 2.4. El complemento de un conjunto neutrosofónico de valor único cuatripartido B 
se denota por C(B) y se define por

I.	 TC(B) (y)=FB (y),

II.	 CC(B) (y)=1−CB(y),

III.	 IC(B) (y)=1−IB(y),

IV.	 FC(B) (y)=TB (y).

Para todo y en Y (Chatterjee et al., 2016).

Ejemplo 2.5. Sea B el conjunto neutrosofónico de valor único cuatripartido presente en el 
ejemplo 2.2. Entonces

C(B) B=&lt;0.7,0.9,0.5,0.3&gt;/w +&lt;0.6,0.8,0.9,0.4&gt;/x+&lt;0.1,0.8,0.2,0.5&gt;/
y+ &lt;0.3, 0.1,0.9,0.7&gt;/z=

Definición 2.6. Un conjunto neutrosofónico de valor único cuatripartido B está contenido en 
otro conjunto neutrosofónico de valor único cuatripartido D, B⊆ D, si

I.	 TB (y)≤TD(y)

II.	 CB (y) ≤CD(y)
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III.	 IB (y)≥ ID(y)

IV.	 FB (y)≥ FD(y)

Para todo y en Y (Chatterjee et al., 2016).

Definición 2.7. La unión de dos conjuntos neutrosoficos de valor único cuatripartidos B y D es 
un conjunto neutrosofico de valor único cuatripartido E, escrito como E=B∪D, cuyas funciones 
de pertenencia a verdad, contradicción, ignorancia y falsedad vienen dadas por

I.	 TE (y)=max(TB (y),TD (y)),

II.	 CE (y)=max(CB (y),CD (y)),

III.	 IE (y)=min(IB (y),ID (y)),

IV.	 FE (y)=min(FB (y),FD (y)).

Para todo y en Y (Chatterjee et al., 2016).

Definición 2.8. La intersección de dos conjuntos neutrosoficos de valor único cuatripartidos B 
y D es un conjunto neutrosofico de valor único cuatripartido E, escrito como E=B∩D, cuyas 
funciones de pertenencia a verdad, contradicción, ignorancia y falsedad vienen dadas por

I.	 TE (y)=min(TB (y),TD (y)),

II.	 CE (y)=min(CB (y),CD (y)),

III.	 IE (y)=max(IB (y),ID (y)),

IV.	 FE (y)=max(FB (y),FD (y)).

Para todo Y en y (Chatterjee et al., 2016).

Ejemplo 2.9. Sea B y D los conjuntos neutrosoficos de valor único cuatriparticionados 
presentes en el ejemplo 2.2. Entonces

B∩ D= &lt;0.3,0.1,0.5,0.8&gt;/w+ &lt;0.4,0.2,0.6,0.6&gt;/x+ &lt;0.5,0.1,0.8,0.3&gt;/y+ 
&gt;0.3,0.1,0.8,0.5&gt;/z

Y

B∪ D= &lt;0.4,0.3,0.1,0.7&gt;/w+ &lt;0.5,0.3,0.1,01&gt;/x+ &lt;0.9,0.2,0.5,0.1&gt;/y+ 
&gt;0.7,0.9,0.1,0.3&gt;/z
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A continuación, mostramos la noción de poligrupo y algunas de sus propiedades básicas 
(Comer, 1984; Davvaz et al., 2015, Davvaz et al., 2013).

Definición 2.10. Sea M un conjunto no vacío y P° (M) la colección de todos los subconjuntos 
no vacíos de M.

«°» se define de la siguiente manera:

° M× M→ P ° (M)

(q,w)→ q°w

Entonces, se dice que «°» es una hiperoperación y (M,°) se denomina hipergrupoide.

Definición 2.11. Sea (M,°) un hipergrupoide. Entonces, (M,°) es un poligrupo si se cumplen 
las siguientes afirmaciones para todos los x, y, z en M.

I.	 x°(y°z)=(x°y)°z,

II.	 Existe e en M tal que e°x=x°e=x, para todo x en M,

III.	 x∈ y°z implica y∈ x ° 𝒛−𝟏 y z ∈ 𝒚−𝟏° x .

Observación 2.12. Los poligrupos débiles son una generalización de los poligrupos y se 
definen de la misma manera que los poligrupos, pero en lugar de (I) en la definición 2.11, 
tenemos x°(y°z)⋂ (x°y)°z ≠∅ . Además, en el poligrupo débil M, (𝒙−𝟏 ) −𝟏 =𝟏 para todo x en M.

Observación 2.13. Al-Tahan (2020) mencionó que todo grupo es un poligrupo débil, pero lo 
contrario no siempre es cierto. (Véase el ejemplo 3.1 en (Al-Tahan, 2020)).

Ejemplo 2.14. Sea M={e,b,c,d}. Entonces (M3 ,°) definido en la Tabla 1, es un poligrupo débil 
con e como identidad. Además, no es un poligrupo.

° e b c d

e e b c d

b b {e,b} d c

c c d {e,c} b

d d c b {e,d}

Tabla 1. Poligrupo débil (M3 ,°) (Davvaz, 2013).
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Definición 2.15. Sea (M,°) un poligrupo. Un subconjunto R de M es un subpoligrupo de M si 
(R,°) es un poligrupo.

Proposición 2.16. Sea (M,°) un poligrupo. Un subconjunto R de M es un subpoligrupo de M si 
a°b⊆ R y

𝒂−𝟏∈ R para todo a, b∈ R.

Definición 2.17. Sea (𝑃 ,°) un poligrupo. Un subconjunto subpoligrupo R de M es un 
subpoligrupo normal de M si𝒂−𝟏 °M°a⊆ M para todo a∈ M.

3. Poligrupo neutrosofico de valor único cuatripartido

En esta sección, introducimos la noción de poligrupos neutrosoficos de valor único 
cuatriparticionados y estudiamos algunas de sus propiedades. Además, definimos conjuntos 
de nivel de poligrupos neutrosoficos de valor único cuatriparticionados y los relacionamos con 
subpoligrupos normales.

Definición 3.1. Sea (M,°) un poligrupo débil y B un conjunto neutrosofico de valor único 
cuadripartido sobre M. Entonces, se dice que B es un poligrupo neutrosofico de valor único 
cuadripartido (QSVNP) sobre M (poligrupo débil neutrosofico de valor único cuadripartido 
(QSVNWP) sobre M) si para todos los a,b en M, se cumplen las siguientes afirmaciones:

V.	 TB (d)≥ min{TB(a), TB (b)}, CB (d)≥ min{CB(a), CB (b)}, IB (d)≤ max{IB(a), IB (b)} y FB (d)

≤ max{ FB(a), F(B) (b)} para todo c en a°b.

VI.	 TB (𝒂−𝟏 ) ≥TB(a), CB (𝒂−𝟏 ) ≥CB(a), IB (𝒂−𝟏 ) ≤IB(a) y FB (𝒂−𝟏 ) ≤FB(a).

Ejemplo 3.2. Sea (M1 ,°) un poligrupo definido a continuación:

° 0 1

0 0 1

1 1 M1 ={0,1}

Donde 0 sirve como identidad. Entonces, B=&lt;0,3,0,5,0,5,0,7&gt;/0 +&lt;0,4,0,2,0,4,0,6&gt;/1 
es un poligrupo neutrosofico de valor único cuatripartido sobre M1 .

Observación 3.3. Todos los teoremas y resultados presentes en este trabajo que son válidos 
para el poligrupo neutrosofónico de valor único cuatripartido también son válidos para el 
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poligrupo neutrosofónico débil de valor único cuatripartido. Por lo tanto, restringimos nuestros 
resultados al poligrupo neutrosofónico de valor único cuatripartido.

Proposición 3.4. Sea (M,°) un poligrupo y B un poligrupo neutrosofico de valor único 
cuatripartido sobre M. Entonces, las siguientes afirmaciones son válidas para todo y∈ M:

I.	 TB (𝒚−𝟏 )= TB (y), CB (𝒚−𝟏 )= CB (y), IB (𝒚−𝟏 )= IB (y) y FB (𝒚−𝟏 )= FB (y),

II.	 TB(e)≥ TB(y), CB(e)≥ CB(y), IB(e) ≤IB(y) y FB(e)≤ FB(y) donde e es la identidad en M.

Demostración. Sea y∈ M, entonces

I.	 Según la definición 3.1, TB (𝒚−𝟏 )≥ TB(y), CB (𝒚−𝟏 )≥ CB(y), IB (𝒚−𝟏 )≤ IB(y) y FB (𝒚−𝟏 )≤ 
FB(y), y tomando (𝒚−𝟏 ) −𝟏 =𝒚 implica que TB (𝒚−𝟏 ) ≤TB(y), CB (𝒚−𝟏 )≤ CB(y), IB(𝒚−𝟏 
)≥ IB(y) y F(B) (𝒚−𝟏 )≥ F B (y). Por lo tanto, T(B) (𝒚−𝟏 )= T(B) (y), C(B) (𝒚−𝟏 )= C(B) (y), 
I(B) (𝒚−𝟏 )= I(B) (y) y F(B) (𝒚−𝟏 )= F(B) (y).

II.	 Dado que e∈ y°𝒚−𝟏 , se deduce de la Definición 3.1, parte (I), que TB(e) 
≥min{TB(y),TB(𝒚−𝟏 )}=TB(y), CB(e)

≥min{CB(y),CB (𝒚−𝟏 )}=CB (y), IB (e) ≤max{IB(y),IB (𝒚−𝟏 )}=IB (y) y FB (e)

≤max{FB(y),FB (𝒚−𝟏 )}=FB (y).

Ejemplo 3.5. Sea (M2 ,° ) el poligrupo definido a continuación.

° e q w r

e e q w r

q q e w r

w w w {e,q,r} {w,r}

r r r {w,r} {e,q,w}

Entonces b= &lt;0.1,0.5,0.5,0.8&gt;/e+ &lt;0.6,0.7,0.2,0.4&gt;/x +&lt;0.4,0.7,0.8,0.1&gt;/
y+&lt;0.1,0,5,0,6,0,9&gt;/z no es un poligrupo neutrosofico de valor único cuatripartido sobre 
M2 ya que TB (e) ≥TB(x) no se cumple.
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Proposición 3.6. Sea (M,°) un poligrupo, B un conjunto neutrosofico de valor único cuadripartido 
sobre M, y𝑩−𝟏 = { &lt;T(B) (𝒚−𝟏 ), C(B) (𝒚−𝟏 ), I(B) (𝒚−𝟏 ), F(B) (𝒚−𝟏 )&gt;: y∈ M}. Si B es un poligrupo 
neutrosofico de valor único cuadripartido sobre. Entonces, xml-ph-0002@

neutrosofía de poligrupo de valor único sobre. Entonces, 𝑩−𝟏= 𝑩 .

Demostración. La demostración se deduce de la proposición 3.4.

Proposición 3.7. Sea (M,°) un poligrupo y t0 ,t1 ,t2 ,t3 números en el intervalo unitario [0, 1]. Si B=

{&lt;t0, t1, t2, t3&gt;/y: y∈ 𝑃 M}. Entonces, B es un poligrupo neutrosofónico de valor único 
cuatripartido sobre M.

Demostración. La demostración se deduce de las proposiciones 3.4 y 3.6.

Observación 3.7. El poligrupo neutrosofónico de valor único cuatripartido presente en la 
proposición 3.6 se denomina poligrupo neutrosofónico de valor único cuatripartido constante.

Teorema 3.8. Sea (M,°) un poligrupo y B un conjunto neutrosofista de valor único cuatripartido 
sobre M. Entonces, B y C(B) son conjuntos neutrosofistas de valor único cuatripartidos sobre 
M si y solo si B es el poligrupo neutrosofista de valor único cuatripartido constante.

Demostración. Sea B y C(B) poligrupos neutrosóficos de valor único y cuadripartidos. Entonces, 
para todo y en M, obtenemos

I.	 𝑇B(𝑒 ) ≥𝑇 B(y), CB (𝑒 )≥ CB (y), IB (𝑒 )≤ IB (y) y𝐹 B(𝑒 ) ≤𝐹 B(y),

II.	 𝐹B(𝑒 ) ≥𝐹 (y), 1 – CB (𝑒 )≥ 1 – CB (y), 1-IB (𝑒 )≤ 1-IB (y) y𝑇 B(𝑒 ) ≤𝑇 B(y).

Esto implica que TB (e)=TB (y), CB (e)=CB (y), IB (e)=IB (y) y FB (e)=FB (y). Por lo tanto, B es 
el poligrupo neutrosofónico de valor único y cuadripartición constante. Si B es el poligrupo 
neutrosofónico de valor único y cuadripartición constante sobre M, entonces C(B) también es 
el poligrupo neutrosofónico de valor único y cuadripartición constante sobre M.

Definición 3.9. Sea (M,°) un poligrupo y B un conjunto neutrosofista de valor único cuatripartido 
sobre

M. Entonces, B se denomina poligrupo neutrosofista anti-valor único cuatripartido (QASVNP) 
sobre M si para todos los q, w∈ M, se satisfacen las siguientes condiciones.

I.	 𝑇B(r)≤ max{𝑇 B(q),𝑇 B(w)}, CB (r)≤ max {CB (q), CB (w)}, IB (r) ≥𝑚𝑖𝑛 {IB (q), IB (w)} y𝐹 
B(r) ≥

𝑚𝑖𝑛{𝐹B(q),𝐹B(w)} para todo r∈ q∗ w,
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II.	 𝑇B(𝒒−𝟏 )≤ 𝑇 B(q), CB(𝒒 )≤ CB(q), IB(𝒒 )≥ IB(q) y𝐹 B(𝒒 )≥ 𝐹 B(q).

Teorema 3.10. Sea (M,°) un poligrupo y B un conjunto neutrosofico de valor único cuatripartido 
sobre M. Entonces, B es un poligrupo neutrosofico de valor único cuatripartido sobre M si y 
solo si C(B) es un poligrupo neutrosofico anti-valor único cuatripartido sobre M.

Demostración. Sea B un poligrupo neutrosofista de valor único cuatripartido. Por el Teorema 
4.2 de (Al-Tahan, 2020) se afirma que TB , IB y CB son poligrupos difusos sobre M y FB es un 
poligrupo anti-difuso sobre M. Por lo tanto, ahora tenemos que TC(B) =FB , IC(B) =1-IB y CC(B) 
=1-CB son poligrupos antifuzzy sobre M y FC(B) =TB es un poligrupo fuzzy sobre M. Por lo 
tanto, esto completa la demostración. De manera similar, se puede demostrar que C(B) es un 
poligrupo neutrosofico anti-monovalente cuatripartido sobre M. Por lo tanto, B es un poligrupo 
neutrosofico monovalente cuatripartido.

A continuación, definimos conjuntos de nivel de poligrupos neutrosóficos de valor único 
cuatripartidos y los relacionamos con subpoligrupos.

Definición 3.11. Sea Y cualquier conjunto, t=(t1, t2 ,t3 ,t4 ) donde 0≤ t1,t2 ,t3 &lt;1 y 0&lt; t4 ≤1, y 
B sea un conjunto neutrosofónico de valor único cuatripartido sobre Y. Entonces, B(t) ={y∈ Y:T(B) 

(y) ≥t1, C(B)≥t2, I(B)≤ t(3),F(B) ≤ t (4)}se denomina conjunto de nivel t de B.

Teorema 3.12. Sea B un poligrupo neutrosófico de valor único cuatripartido sobre M y a, b ∈

Bt ≠ ∅ . Para todos los c∈ a° b, tenemos𝑇 B(c)≥ min {𝑇 B(a),𝑇 B(b)} ≥𝑡 1, CB (c)≥ min {CB (a), CB 
(b)} ≥𝑡 2, IB (c) ≤𝑚𝑎𝑥

{IB (a), IB (b)} ≤t3 y𝐹 B(c) ≤𝑚𝑎𝑥 {𝐹 B(a),𝐹 B(b)} ≤𝑡 4. Por lo tanto, a° b⊆ Bt . Además, teniendo𝑇 
B(𝒂−𝟏 ) ≥

𝑇B(a) ≥𝑡 1, CB (𝒂−𝟏 ) ≥ CB (a) ≥𝑡 2, IB (𝒂−𝟏 ) ≤ IB (a) ≤𝑡 3 y FB (𝒂−𝟏 ) ≤ FB (a) ≤𝑡 4 implica que 𝒂−𝟏∈ Bt 
. Por lo tanto, Bt es un subpoligrupo de M.

Por el contrario, sea Bt≠ ∅ un subpoligrupo de M y a, b∈ M. Establezca t1 = min {𝑇 B(a),𝑇 B(b)}, 
t2 = min {CB (a), CB (b)}, t3 = max {IB (a),IB (b)} y t4 = min {FB (a), FB (b)}, y 𝑡= (𝑡1,𝑡2,𝑡3 , t4 ). Dado 
que B(t) es un subpoligrupo de B, se deduce que a° b⊆ B(t) y 𝒂−𝟏∈ B(t) .Esto último implica que 
para todo c∈ a° b,𝑇 B(c) ≥𝑡 1= min

{𝑇 B(a),𝑇 B(b)}, CB(c) ≥𝑡 2 = min {CB(a),CB(b)}, I(B) (c)≤ 𝑡 3 = max {I(B) (a), I(B) (b)} y F(B) (c) ≤𝑡 4 = max 
{F(B) (a), F(B)

(b)}. Además, tenemos𝑇 B(𝒂−𝟏 )≥ 𝑡 1= 𝑇 B(a), C(B) (𝒂−𝟏 )≥𝑡 2= C(B) (a), I(B) (𝒂−𝟏 )≤𝑡 3= I(B) (a) y F(B) (𝒂−𝟏 
)≤𝑡 4= F(B)

(a). Por lo tanto, B es un poligrupo neutrosofico de valor único cuatripartido sobre M.
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Ejemplo 3.13. Sea M1 = {0, 1} y (M1 ,°) el poligrupo definido en el ejemplo 3.2. Entonces, 
el poligrupo neutrosofónico de valor único y cuadripartición constante y B= 〈t1 , t2 , t3 , t4 
〉/1+ 〈t’1, t’2, t’3, t’4〉/0 donde𝑡 1≤ 𝑡 ’1,𝑡 2≤ 𝑡 ′2, t3 ≤t’3 y𝑡 4≥ 𝑡 ′4 son el único poligrupo 
neutrosofico de valor único cuatripartido sobre M1 .

Teorema 3.14. Sea (M,°) un poligrupo. Entonces, cada subpoligrupo de M es un conjunto 
nivelado de un poligrupo neutrosofónico de valor único cuatripartido sobre M.

Demostración. Sea W un subpoligrupo de M y t=(a,b, c,d) donde 0&lt; a,b,c&lt;1 y 0&lt;d&lt;1. 
Defina el conjunto neutrosofónico de valor único cuatripartido sobre M de la siguiente manera:

𝑩(𝒚){ (𝒂, 𝒃, 𝒄,𝒅 ),	 𝒊𝒇𝒚 ∈ 𝑾,

    (𝟎, 𝟎, 𝟎,𝟏  ),	 𝒐𝒕𝒉𝒆𝒓𝒘𝒊𝒔𝒆.

Sea t’=(a’,b’,c’,d’). Entonces,

𝑾,	 𝒊𝒇𝒂>𝒂( ′),𝒃>𝒃(′),𝒄>𝒄′𝒂𝒏𝒅 𝒅 < 𝒅′

𝑩′ = {𝑴,	 𝒊𝒇𝒂 ′ = 𝟎,𝒃′= 𝟎,𝒄′ = 𝟎 𝒂𝒏𝒅 𝒅′ = 𝟏, 𝒊𝒔𝒆𝒊𝒕𝒉𝒆𝒓 ∅  𝒐𝒓 𝒂𝒔𝒖𝒃𝒑𝒐𝒍𝒚𝒈𝒓𝒐𝒖𝒑 𝒐𝒇 𝑴

∅,	 𝑶𝒕𝒉𝒆𝒓𝒘𝒊𝒔𝒆.

Según el Teorema 3.12, tenemos que B es un poligrupo neutrosofónico de valor único 
cuatripartido sobre M.

Definición 3.15. Sea (M,°) un poligrupo y b un poligrupo neutrosofico de valor único 
cuatriparticionado sobre M. Entonces, se dice que B es un poligrupo neutrosofico de valor 
único cuatriparticionado normal sobre M si B(w)= 𝐴 (w’) para todo w∈ 𝑥 ° 𝑦 ,𝑧 ’∈ 𝑦  ° 𝑥 .

Ejemplo 3.16. Sea (M,°) un poligrupo y B un poligrupo neutrosofónico de valor único 
cuatripartido sobre

M. Entonces, el poligrupo neutrosofónico de valor único cuatripartido constante es un poligrupo 
neutrosofónico de valor único cuatripartido normal sobre M.

Teorema 3.17. Sea (M,°) un poligrupo y B un conjunto neutrosofista de valor único cuatripartido 
sobre M. Entonces, B es un poligrupo normal de valor único cuatripartido sobre M si y solo si Bt 
≠ ∅ es un subpoligrupo normal de M para cada 𝑡= (a, b, c, d) donde 0≤ a, b, c< 1 y 0< d≤ 1.
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Demostración. Sea B un poligrupo normal cuatripartido de valor único sobre M y q, w∈ Bt≠ ∅ . 
Por el Teorema 3.12, afirmamos que Bt≠ ∅ es un subpoligrupo de M. Sea q∈ M. Necesitamos 
demostrar q u e 𝒒−𝟏 ° Bt

° q⊆ B(t).Sea e∈ 𝒒−𝟏 ° B(t)° q. Entonces, existe w en B(t)tal que e∈ 𝒒−𝟏 ° w° q y, por lo tanto, e∈ 
𝒒−𝟏 ° s donde s∈ w° q. Esto último implica que w∈ s° 𝒒−𝟏 . Y dado que B es un poligrupo normal 
cuatripartido de valor único sobre M, se deduce que B(e) = B(w). Por lo tanto, e∈ B(t).

Por el contrario, sea Bt ≠ ∅ un subpoligrupo normal de M. Por el Teorema 3.12, afirmamos que 
B es un poligrupo cuatripartido de valor único sobre M. Para demostrar que B es un poligrupo 
cuatripartido de valor único normal sobre M, basta con demostrar que B(e)= B(e’) para todo 
e∈ q° w,𝑧 ’∈ w° q. Sea e

∈ q° w,𝑧 ’∈ w° q con B(e′) =𝑡 . Tener e’∈ w° q implica que w ∈𝑧 ’ °𝒒−𝟏. Esto último implica que 
Sea e∈ w° e’ °𝒒−𝟏 . Dado que e’∈ B(t) y B(t) ≠ ∅ es un subpoligrupo normal de M, se deduce que 
e∈ B(t) y, por lo tanto, B(e) ≥ B(e’) =𝑡 . De manera similar, obtenemos que B(e’) ≥ B(e).

Ejemplo 3.18. Sea M2 = {𝑒 , q, w, r} y (M2 ,° ) el poligrupo definido en el ejemplo 3.5. Entonces, 
el poligrupo neutrosofista de valor único y cuadripartición constante es el único poligrupo 
neutrosofista de valor único y cuadripartición normal sobre M2 .

Corolario 3.19. Sea (M,°) un poligrupo y B un poligrupo neutrosofico de valor único cuadripartido 
sobre

M. Entonces, B°= {y∈ M: B(Y)= B(𝑒 )} es un subpoligrupo de M. Además, si B es un poligrupo 
neutrosofico de valor único cuadripartido normal sobre M, entonces B° es un subpoligrupo 
normal de M.

Demostración. Sea 𝑡= B (𝑒). Entonces, Bt= {y∈ M:𝑇 B(y)≥ 𝑇 B(𝑒 ), CB(y)≥ CB(𝑒 ), CB(y)≤ CB(𝑒 ), 
𝐹 B(y)≤ 𝐹 B(𝑒 )}. Por las proposiciones 4.4 y 3.6, tenemos que B(t)= {y∈ M:𝑇B(y) =𝑇B(𝑒 ),𝐼B(y)= 
𝐼B(𝑒 ), C(B) (y)= C(B) (𝑒 ),𝐹B(y) =

𝐹B(𝑒 )}= 𝐴 °. Por lo tanto, por el Teorema 3.12 y el Teorema 3.17, completamos la demostración.

4 Conclusiones:

En este trabajo, hemos introducido una hiperestructura algebraica de poligrupo para el 
conjunto neutrosofista de valor único cuatripartido mediante la definición de varias estructuras 
hiperalgebraicas y se han demostrado algunas propiedades. Las nociones que se definieron 
fueron, concretamente, poligrupos neutrosoficos de valor único cuatripartidos y poligrupos 
neutrosoficos anti-valor único cuatripartidos. Los resultados obtenidos en este trabajo pueden 
considerarse una generalización del trabajo relacionado con los poligrupos neutrosoficos de 
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valor único. El trabajo futuro asociado a este trabajo implica el desarrollo de hiperálgebra para 
los conjuntos neutrosóficos de valor único pentaparticionados o heptaparticionados.
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